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“ … solamente múltiplos, “  

“ desde fuera y del origen. ” 

“ Uno y la mente y alrededor; ” 

“ sólo y contado al revés … ” 
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Sean dos pares de coordenadas [X,Y] en función de sendos valores de (j) y (i) : 

 

 𝑋, 𝑌 =   
𝑗2 −  1

𝑗2 +  1
 ;   

−2𝑗

𝑗2 +  1
         𝑋2 + 𝑌2  ≡ 1 

 𝑋′, 𝑌′ =   
−2𝑖

𝑖2 +  1
 ;   

𝑖2 −  1

𝑖2 +  1
       𝑋′2 + 𝑌′2 ≡ 1 

          ∀   𝑗 , 𝑖  ∈ ǀƦ 

 

 para todos los valores reales de (j) y de (i), 

 quedarían definidos infinitos pares de puntos equidistantes del centro de 

 coordenadas, puntos de una circunferencia de (radio) = 1.  

 

i = 1 ; j = 1

 
(0, -1) ; (-1, 0) ; D =|√(2)| 

 

i = -1/3 ; j = -2 

 
(0.6, 0.8) ; (0.6, -0.8) ; D =|1.6| 

i = -1/4 ; j = -2

 
(0.6, 0.8) ; (0.47, -0.88) ; D =|1.69| 

 

i = -1 ; j = 3

 
(0.8, -0.6) ; (1, 0) ; D =|0.63| 



 

Consideremos ahora los siguientes pares de coordenadas : 

 

 (𝐽1), (𝐽2) =     
𝑗2 −  1

𝑗2 +  1
·

2𝑢

𝑢2 +  1
+
𝑢2 −  1

𝑢2 +  1
·

−2𝑗

𝑗2 +  1
   ;    

−2𝑗

𝑗2 +  1
·

2𝑢

𝑢2 +  1
−
𝑢2 −  1

𝑢2 +  1
·
𝑗2 −  1

𝑗2 +  1
     

 (𝐼1), (𝐼2) =     
𝑖2 −  1

𝑖2 +  1
·
𝑢2 −  1

𝑢2 +  1
+

2𝑢

𝑢2 +  1
·

−2𝑖

𝑖2 +  1
   ;    

𝑖2 −  1

𝑖2 +  1
·

2𝑢

𝑢2 +  1
− 

𝑢2 −  1

𝑢2 +  1
·

−2𝑖

𝑖2 +  1
     

   (𝐽1)2 +  𝐽2 
2  ≡ 1 

   (𝐼1)2 +  𝐼2 
2  ≡ 1 

∀   𝑗∗,  𝑖∗;  𝑢 𝑣𝑎𝑟 .  ∈ ǀƦ 

son un par de puntos para cada valor real (j*) y (i*), puntos que pertenecen 

también a una circunferencia de (radio) = 1; rotando en función de (u). 

 

u(var.) = 3 ; i*= 1 ; j*= 1

 
(-0.8, -0.6) ; (-0.6, 0.8) ; D =|√(2)| 

 

u(var.) = -1/3 ; i*= -1/3 ; j*= -2

 
(-1, 0) ; (0.28, 0.96) ; D =|1.6| 

u(var.) = 2/5 ; i*= -1/4 ; j*= -2

 
(-0.16, 0.98) ; (0.96, -0.27) ; D =|1.69| 

 

u(var.) = -1 ; i*= -1 ; j*= 3

 
(-0.8, 0.6) ; (-1, 0) ; D =|0.63| 



 

 

La distancia entre los puntos expresados por [X,Y] y [X’,Y’] se calcula : 

 

 

 (𝑋 − 𝑋′)2 + (𝑌 − 𝑌′)2 =
 2 · (𝑖𝑗 + 𝑗 + 𝑖 − 1)

  𝑗2 + 1 (𝑖2 + 1)
 

       

 es equivalente a la distancia entre los puntos  (𝐽1), (𝐽2)  y  (𝐼1), (𝐼2)  

  

 

u(var.) = -1 ; i*= -1 ; j*= 3

 
(-0.8, 0.6) ; (-1, 0) ; D =|0.63| 

 

 

u(var.) = -1/3 ; i*= -1 ; j*= 3

 
(0, 1) ; (-0.6, 0.8) ; D =|0.63| 

u(var.) = 2/5 ; i*= -1 ; j*= 3

 
(0.98, 0.16) ; (0.69, 0.72) ; D =|0.63| 

 

 

u(var.) = 3 ; i*= -1 ; j*= 3

 
(0, -1) ; (0.6, -0.8) ; D =|0.63| 



  

 

 

Observando el caso para [ j =  𝟑 ] y [ i = -1 ] :     𝑖 ·  𝑗 = − 3  

j*= √(3); i*= -1; u(var.)= 1  

 
D =|1| ; (0.5, -0.86) ; (1, 0) 

 

u =[0.33, -0.28, -1]; i*= -1; j*= √(3) 

 
∀ 𝒖   D =|1| 

 

y el caso para [ j’= 2.22686 ] y [ i’= -1.22686 ] :     𝑖′ ·  𝑗′ ≈ −( 3 + 1)  

j*= 2.227; i*= -1.227; u(var.)= 1 

 
D =|1| ; (0.66, -0.75) ; (0.98, 0.2) 

u =[3.8, 0.27, -1]; i*= -1.227; j*= 2.227 

 
∀ 𝒖   D =|1| 

 

 obtenemos dos triángulos cuasi-equiláteros rotando en función de (u). 

  

 para algunos valores constantes de (j) y (i), 

 la distancia entre las aristas equivale aproximadamente al radio: 

 

 2 · (𝑖𝑗 + 𝑗 + 𝑖 − 1)

  𝑗2 + 1 (𝑖2 + 1)
≈ ± 1 

 



 

Sean dos pares de coordenadas [X,Y] en función de sendos valores de (j) y (i) : 

 

 𝑋, 𝑌 =   
𝑗2 −  1

𝑗2 +  1
 ;   

−2𝑗

𝑗2 +  1
         𝑋2 + 𝑌2  ≡ 1 

 𝑋′, 𝑌′ =   
𝑖2 −  1

𝑖2 +  1
 ;   

−2𝑖

𝑖2 +  1
       𝑋′2 + 𝑌′2 ≡ 1 

          ∀   𝑗 , 𝑖  ∈ ǀƦ 

 

 para todos los valores reales de (j) y de (i), 

 quedarían definidos infinitos pares de puntos equidistantes del centro de 

 coordenadas, puntos de una circunferencia de (radio) = 1.  

 

i = 1 ; j = 1

 
(0, -1) ; (0, -1) ; D= 0 

 

i = -1/3 ; j = -2 

 
(0.6, 0.8) ; (-0.8, 0.6) ; D= -√(2) 

i = -1/4 ; j = -2

 
(0.6, 0.8) ; (-0.88, 0.47) ; D= -1.52 

 

i = -1 ; j = 3

 
(0.8, -0.6) ; (0, 1) ; D= 1.79 



 

Consideremos ahora los siguientes pares de coordenadas : 

 

 (𝐽1), (𝐽2)  =     
𝑗2 −  1

𝑗2 +  1
·

2𝑢

𝑢2 +  1
+
𝑢2 −  1

𝑢2 +  1
·

−2𝑗

𝑗2 +  1
   ;    

−2𝑗

𝑗2 +  1
·

2𝑢

𝑢2 +  1
−
𝑢2 −  1

𝑢2 +  1
·
𝑗2 −  1

𝑗2 +  1
     

 (𝐼′1), (𝐼′2) =    
−2𝑖

𝑖2 +  1
·
𝑢2 −  1

𝑢2 +  1
+

2𝑢

𝑢2 +  1
·
𝑖2 −  1

𝑖2 +  1
   ;    

−2𝑖

𝑖2 +  1
·

2𝑢

𝑢2 +  1
− 

𝑢2 −  1

𝑢2 +  1
·
𝑖2 −  1

𝑖2 +  1
     

    (𝐽1)2 +   𝐽2 
2   ≡ 1 

   (𝐼′1)2 +  𝐼′2 
2  ≡ 1 

∀   𝑗∗,  𝑖∗;  𝑢 𝑣𝑎𝑟 .  ∈ ǀƦ 

son un par de puntos para cada valor real (j*) y (i*), puntos que pertenecen 

también a una circunferencia de (radio) = 1; rotando en función de (u). 

 

u(var.) = -1 ; i*= 2 ; j*= 1/3

 
(0.8, 0.6) ; (-0.6, 0.8) ; D= -√(2) 

 

u(var.) = -1/3 ; i*= 1/3 ; j*= 2

 
(0.28, 0.96) ; (0.96, -0.28) ; D= √(2) 

u(var.) = 2/5 ; i*= 2 ; j*= 1/3

 
(-0.12, -0.99) ; (0.99, -0.12) ; D= -√(2) 

 

u(var.) = 3 ; i*= 1/3 ; j*= 2

 
(-0.28, -0.96) ; (-0.96, 0.28) ; D= √(2) 

 



 

 

La distancia entre los puntos expresados por [X,Y] y [X’,Y’] se calcula : 

 

 

 (𝑋 − 𝑋′)2 + (𝑌 − 𝑌′)2 =
2 · (𝑗 − 𝑖)

  𝑗2 + 1 (𝑖2 + 1)
 

       

 es equivalente a la distancia entre los puntos  (𝐽1), (𝐽2)  y  (𝐼′1), (𝐼′2)  

  

 

u(var.) = 3 ; i*= -2 ; j*= -1/3

 
(0, 1) ; (1, 0) ; D= √(2) 

 

 

u(var.) = -1.3 ; i*= -(√2-1) ; j*= 0.767

 
(0, 1) ; (0.86, -0.5) ; D= √(3) 

u(var.) = -1/3 ; i*= -2 ; j*= -1/3

 
(0, -1) ; (-1, 0) ; D= √(2) 

 

 

u(var.) = 1.3 ; i*= (√2-1) ; j*= -0.767

 
(0, 1) ; (-0.86, -0.5) ; D= -√(3) 

 



 

 

 

Observando los dos casos siguientes: 

[ j = -0.13165 ] y [ i = -0.76732 ] ;  [ j’= -0.76732 ] y [ i’= -0.13165 ] : 

  (𝑗 + 𝑖) (𝑗 − 𝑖) ≈ − 2    ;     (𝑗′ +  𝑖′)  𝑗′ − 𝑖′ ≈ + 2     

 

j*= -0.132; i*= -0.767; u(var.)= 1  

 
D= 1 ; (-0.96, 0.26) ; (-0.26, 0.96) 

 

j*= -0.132; i*= -0.767; u(var.)= 0.5

   
D= 1 ; (-0.93, -0.37) ; (-0.78, 0.62) 

j*= -0.767; i*= -0.132; u(var.)= -1

  
D= -1 ; (0.26, -0.96) ; (0.96, -0.26) 

j*= -0.767; i*= -0.132; u(var.)= -1.3 

 
D= -1 ; (0.49, -0.86) ; (0.99, 0.0) 

 

 obtenemos dos triángulos cuasi-equiláteros rotando en función de (u). 

  

 para algunos valores constantes de (j) y (i), 

 la distancia entre las aristas equivale aproximadamente al radio: 

 

2 · (𝑗 − 𝑖)

  𝑗2 + 1 (𝑖2 + 1)
≈ ± 1 



 

 

 

 

 

 

…anteriormente en PDF: 

 

 

 

“… un círculo unitario …” 

 

(véase:  http://www.musicanoregistrada.com/circulo.pdf) 

 

 

 


